mgr Judyta Bak Katowice, 23 wrzesnia 2020 r.
Instytut Matematyki

Wydzial Nauk Scistych i Technicznych
Uniwersytet Slaski w Katowicach

STRESZCZENIE ROZPRAWY DOKTORSKIEJ
O PEWNYCH WLASNOSCIACH BAZ ORAZ T-BAZ PRZESTRZENI TOPOLOGICZNYCH

Niniejsza rozprawa skupia sie na dwoch wlasnosciach rozwazanych dla baz oraz w-baz prze-
strzeni topologicznych. Pierwsza z omawianych wtasnosci, wprowadzona przez R. Freese’a i
J. B. Nation’a w [7], pierwotnie rozwazana byla dla krat. Druga wlasnos$é rozwazana przez
W. Fleissner’a i L. Yengulalp w [6] zwiazana jest z teoria dziedziny wprowadzona przez D. Scott’a
w [9]. Wyniki dotyczace wlasnosci Freese-Nation przedstawione zostaly w rozdziatach 2-5. Opu-
blikowane zostaly one w pracach [1], [4] oraz [3]. Wyniki dotyczace przestrzeni reprezentowanych
przez dziedzine zebrane zostaly w rozdziale széstym i opublikowane w [2]. W rozdziale pierwszym
przypominamy pojecia z zakresu topologii i teorii mnogosci, ktérych potrzebujemy w kolejnych
rozdziatach.

Ze wzgledéw historycznych rozdzial drugi rozpoczynamy od wprowadzenia wlasnosci dla
algebr Boole’a. W rozdziale tym wprowadzone zostaja trzy wlasnosci:

e wlasno$¢ Freese—Nation,
e separatywna wilasnos¢ Freese—Nation,

e interpolacyjna wtasno$é¢ Freese—Nation.

W zakresie algebr Boole’a sa one réwnowazne. Nastepnie wprowadzamy te trzy wlasnosci dla
przestrzeni topologicznych. W kolejnym paragrafie wskazujemy pewne klasy przestrzeni topolo-
gicznych z wlasnoscig Freese—Nation. Pierwsza z nich jest klasa przestrzeni metrycznych, druga
za$ klasa przestrzeni z punktowo miatkim ciggiem pokry¢ punktowo skonczonych. Z wynikéw za-
prezentowanych w tym rozdziale wynika, ze wlasno$é¢ Freese-Nation oraz separatywna wlasnosé
Freese-Nation nie sa rownowazne w klasie przestrzeni metrycznych.

Rozdziat trzeci skupia sie na przestrzeniach, ktére mozna przedstawic¢ jako granice systemu
odwrotnego speliajacego pewne warunki. Pierwszy z paragraféw dotyczy przestrzeni otwarcie
generowanych, ktére wprowadzone zostaly przez E. V. Shchepin’a w pracy [10]. Pokazujemy,
ze w klasie przestrzeni zwartych Hausdorffa zerowymiarowych seperatywna wtasnos$é¢ Freese—
Nation dla rodziny wszystkich podzbioréw domknieto-otwartych charakteryzuje przestrzenie
otwarcie generowane. Pokazujemy, ze przestrzenie zwarte Hausdorffa majace seperatywna wia-
sno$¢ Freese—Nation dla pewnej bazy zlozonej ze zbioréw funkcyjnie otwartych sa przestrzeniami
otwarcie generowanymi. W drugim paragrafie wykazujemy, ze przestrzenie zwarte Hausdorffa



majace m-seperatywng wlasno$é Freese-Nation dla pewnej m-bazy ztozonej ze zbioréw funkcyj-
nie otwartych sa przestrzeniami szkieletowo generowanymi. W ostatnim z paragraféw do dowo-
déw twierdzen z dwéch poprzednich paragraféw dotyczacych przestrzeni otwarcie generowanych
i szkieletowo generowanych wykorzystujemy gre otwarto-otwarta, wprowadzona w [5].

W rozdziale czwartym dowodzimy, ze rodzina wszystkich podzbioréw regularnie otwartych
przestrzeni nieskonczonej regularnej oraz topologia przestrzeni nieskonczonej regularnej nie maja
seperatywnej wlasnosci Freese—Nation oraz wlasnosci Freese-Nation. Oznacza to, ze jesli prze-
strzen topologiczna ma baze z wlasnoscig Freese—Nation, to rozszerzenie tej bazy nie musi mieé¢
wlasnosci Freese-Nation.

Wyniki przedstawione w rozdziale piatym dotycza przestrzeni koabsolutnych. W pierwszym
z paragraféw pokazujemy, ze przestrzen koabsolutna do przestrzeni z w-separatywna wlasno-
$cig Freese-Nation ma mw-separatywna wlasnos¢ Freese—Nation. Przestrzenie szkieletowo Du-
gundji’ego sg analogiczne do przestrzeni Dugundji’ego, wprowadzonych przez A. Pelczynskiego
w [8]. W drugim paragrafie dowodzimy, ze kazda przestrzen szkieletowo Dugundji’ego ma 7-
separatywng wlasnos¢ Freese—Nation.

Gloéwne wyniki rozdzialu széstego zwiazane sa z gra Banacha-Mazura oraz gra Choquet.
Wykazujemy, ze przeliczalne m-reprezentowanie przez dziedzine przestrzeni topologicznej jest
réwnowazne istnieniu strategii wygrywajacej dla gracza Il w grze Banacha—Magzura oraz przeli-
czalne reprezentowanie przez dziedzine przestrzeni topologicznej jest rownowazne istnieniu stra-
tegii wygrywajacej dla gracza II w grze Choquet.
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